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Sint aux Equine « —v + ws = 0, & 2 5 1 In his 

A Fquationibus ad mentem hujus Propofitionis eſt p=1,”=2, 
4 * 2 =0,b=1, 6 1. Undefta+8=3&e+b=73, 

adeoq;m='3.(=a +8) atque m +p =4, nt = , & 
mTP TY 6. Proinde per quatuor conditiones dabuntur om- 
nes valores v, per quinque dabuntur omnes x, & per ſex conditiones 
dabuntur omnes cum x, tum v. Quarum conditionum ad minimum 
una referenda elk ad valorem v, duz ad valores x & x, reliquis 

: tribus utcunque applicandis ad valores Incrementorum: v, *, & 

inferiorum. | 36 
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Sint Equationes fluxionales duz- v: — ** — 27 = o & 

2 — * — ax = = 0. Tum ad mentem hujus Propoſitions erunt 

| „ % =, v = „ .X = 4. v u, & x = on 
. n+. ES. 4, ;Äͤ 
adeoque p = 1, 1 o, a'=0, 4 2 1, b=2,6= 47 4 +8 = 24, 
e+b z; unde fit m = 4, m+p=5,m+7 =4, atque 
m+p+7=5. Dabuntur ergò omnes v & x ex datis omnibus 

x per conditiones omninò quinque ; quarum ad minimum una perti- 
net ad valorem ipſius v, reliquz: poſſunt utcunque applicari ad 
valores ipſorum v, x, & Fluxionum ſuarum. Proinde fi curvz duæ 
fint deſcribendz, quarum ordinatæ fint v & x, & abſciſſa commu- 
nis x, deſcripta curvs cujus ordinata eſt v per quinque puncta 
data; vel per quatuor puncta & ſecante quintam ordinatam in 
angulo dato; vel in genere quæ tranſeat per unum punctum 
datum, & quatuor ordinatas poſitione datas ſecet vel in punctis, 
vel in angulis datis, vel in earum extremitatibus habeat curvaturam 

datam, vel Nptomata quædam curvaturæ pendentia a valoribus 

Fluxionum u, u, & inferiorum ; dabuntur omnia puncta utriuſque 
curvæ. Vel etiam ſi deſcribatur altera curva, cujus ordinata 
ft x x ita, ut JRL, inst: vel cet in de datis, vel alias 
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Sint tus Reet. * i =0, * 1 ws. In his 

| Equationibus ad mentem hujus Propofitionis eſt 79 1, 1 2, 
2a 2 1, 6 1. Undefita+8=3&e+b-=1, 

_ adeoggm=3.(=@+8,) atque m +p 4, 3 
m+p+7 6. Proinde per quatuor conditiones dabuntur o 
nes valores v, per quinque dabuntur omnes x, & per ſex conditiones | 
dabuntur omnes cum x, tum v. Quarum conditionum ad minimum 
una referenda elt ad valorem v, duz ad valores x & x, reliquis 
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| tribus u. utcunque applicandis ad valores [ncrementorum v, x, & 

inferiorum. 
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Sint Huationes fluxionales duæ v* — * — 2 =0, & 
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Xp + — xv — Xx = 0. | Tum ad mentem hujus Propoſitions erunt 
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. o, a S o, a=7, b=2,6=4,a+8= =4; 
«a +b = 3; unde fit m = 4, 1 ＋ . m +7 = 4, atque 
m-Fp+7 =5. Dabuntur ergo omnes v & x ex datis omnibus 
z per conditiones omninò quinque ; quarum ad minimum una perti- 
net ad valorem ipfius v, reliquz poſſunt utcunque applicari ad 
valores ipſorum v, x, & Fluxionum ſuarum. Proinde fi curvæ duæ 
fint deſcribendz, quarum ordinatæ fint v & x, & abſciſſa commu- 
nis x, deſeriptà curvã cujus ordinata eſt v per quinque py 
data; vel per quatuor pundta & ſecante quintam ordinatam 
angulo dato; vel in genere quæ tranſeat per unum punctum 
datum, & quatuor ordinatas poſitione datas ſecet vel in punctis, 
vel in angulis datis, vel in earum extremitatibus habeat curvaturam 

3} datam, vel \ymptomata quædam curvaturæ pendentia a valoribus 

Fluxionum v, b, & inferiorum; dabuntur omnia punQa utriuſque 
curvæ. Vel etiam ſi deſcribatur altera curva, cujus ordinata 
elt *3 ita, ut quatuor ordinatas vel [cet in punctis datis, vel alias 
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ſecet in bud alias in REY datis; vel in e caram extremitatibus 
curvaturas datas habeat, vel; habeat alia quævis ſymptomata cur- 
vaturæ pendentia 4 Huxionibus tettiis, quartis & inferiori bus; da- 
buntur omnia punCta utriuſque eurvæ ex dato præterea uno valoxe 

d. Et modò detur una conditio reſpiciens valorem v, eonditiones 
teliquæ poterunt pro lubitu 2 5 inter 3 1 * * 
NY! & Fluxionum ſuarum. W 10 Fü nde 
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Ford in his * Ar duoevel plures dati 5 z inter % 
Aquari, ver (quod idem eft in Geometrid) poſſunt dua vel plures 
ex ordinatis poſitione datis coincidere. Sed hoc pendet a certis: con- 

ditionibus petendis ex natura Equationum quarumvis * 

Sic propoſitis duabus Equationibus xv v N R + x — Keg 0, 
per hane propoſitionem erunt conditiones quatuor, quæ wa pro 
lubitu applicari ad valores x & v, & Fluxionum ſuarum. Sed ob 
quationem primam xv = x non poſſunt coincidere ordinatz, qui- 

bus applicantur conditiones ſpectantes ad valores utriuſque v & 
x; nec ob Equationem ſetundam poſſunt coincidere omnes quatuor 
ordinate, 192 885 en conditiones ſpektames ad valores om 

110 . 

; mum x, 5, 6, v5; nam. daris fimul urriſque. x & v determinatur = 
SY 

per Equationem primam; 8 datis fimul omnibus „ nt u, U, item 
deeterminatur < per Equationem ſecundam; utrumque contra Hy- 
an. Bodem modo capiendo enen W primæ 

(pro z ſeripto 1 ut ptius) invenies xv 8 xv. = FF 1 unde etiam 
conſtat non poſſe coincidere omnes ordinatas, quibus applicantur 

| conditiones ſpectantes ad diese omnium Will *. v, v. Et iterum 8 
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- We | c : oft 3 =! ax ee unte art x + (adeoque & otn- 

bes pf Fluxiones) impoſſibilis ubi eſt ax 8 2. 1 qua 

tionis Fluxio fecunda eſt 2x2 + 2 _ ax. = 0; unge fit 
ä — 1 3 KF; 
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* 2 a — xx; exit 2d ſemper *r COM Et eodem modo 

per ulteriores Fluxiones Æquationis e forſan i invenies alios li- 

mites veriabiliurn. 

LEMMA I. 
In Zquatione plura ejuſdem quantitatis variabilis Iucrementa involvente, 

peer nullam regulam generalem cert) definiri poteſt ad quot dimenſiones 

aſcendat quantitas illa in Aguat one 17 e Jus relationem 
| ad alias | TE vartabiles, „ 

hn Equations 3 Xx ks xx N nz . ** =0, quantitates 
unt ſemel tan affectæ, & ubi eſt u = 2, datur x ex dato æ per 

Kquationem. quadraticam; ſed. ramen fi fiat » = 3, non dabitur x, 
niſi per {quationem cubicam; fi.» = 4, non. dabitur x, nifi per 

_ #quationem- biquadraticam 3 fi » = 2, non dabitur x, niſi per 
Equationem quinque dimenſionum: Dewqas, fi terminorum reli- 

' quorum coefficientes fiant generales, ut fit xx 4 mx* + n + par 
=o, dubito an dimenfiones Equationis quæſitæ per ullam certam 
lege definiri poſlint, fi quidem omninò dari. poteſt x ex dato æ per 
Xquationem FORO, numero ſinitam. Sit alia Equatio 

| FE 4x2 = 1 T F Det. In hac Mquations aſcendit x 2d ter- a 

tam dignitatem, & aſcendit * ad ſecundam; attamen datur x e 
data x per Ren duarum dimenſionum, cujus radix eſt 
„el . _ 

* = — Nite verd coefficientibus mat certd {clo a an 
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bos, fot 4 Nee es, quantitates greg + 1 nerements at. 
cungue promiſenè involventibus, quot ſunt variabiles x, v, y, 

Che. ad 2 referende, cujus valores omnes dantur; invenire 
relationes Integralium per Æuationes ab Incrementis liberas, 
que per corfficientes invariabiles indeterminat as adaptari point 
ad fe Problematis per has  Equationes ſolvends. 

SOLUTIO: 

"Teata num 1 aliqua propoſita, vel ejus s wuläplex, vel ſib- 
multiplex aliqua fit cognitum aliquod Incrementum quantitatis ali- 
cujus cognitæ. Hoc fi fit, vice iſtius Xquationis propoſitæ ſubſtitue 
quantitatem illam cognitam factam æqualem quantitati cujus Incre- 
mentum primum, vel ſecundum, vel aliud quoddam eſt nihil ; prout 
F#quatio propoſita, vel ejus multiplex, vel ſubmultiplex fie Incre- 
mentum primum, vel ſecundum, vel aliud quoddam quantitatis iſtius 

_cognitz, Hoc idem facto in oi Equationibus propoſitis, ft 
Equationes inventæ integrales tantùm involvunt; dabitur Solutio in 

terminis numero finitis; quæ per coefficientes' indeterminatos in 
6 allumptis PO JET | 81 conditiones LIONS. 

— 13 14 1 8 

Sed fi 1125 patto Problema ſolvi nequit, per iinihativnts varia. 
bilium (ope quationum datarum, & novarum Equationum inde 
derivatarum per Prop. 1. ſi opus eſt) quære tot noyas quationes 
quot ſunt variabiles *, D, , Nc. Pieter z, quarum una involvat 

tantùm * cum ſuis Incrementis (nempe 2 x,) reliquæ involvant 
duas tantùm variabiles x & v, » & y, &c. (quarum una fit ſemper 
x) cum ſuis Incrementis (in omnibus Fquationibus ſemper ſubin- 

tellecto z.) Per Equationem involventem tantùm æ cum ſuis Incre- 
mentis quære valorem ipfius x , expreſſum per dignitates ipfius z, 
ope 9 — fquentis Deinde * hujus Equationis 

— | 
— 
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- __ eliminentur x cum ſuis Incrementis ab Mquationibus involventibus 
tantum x & v, & &c. cum ſuis incrementis; & per æquationes N 
hoc modo reſultantes quzrantur valores ipſorum v, 5, &c. expreſſi i] 
per dignitates ipſius x, eodem modo quo quærebatur valor ipſius x. 
Atque 1 dabuntur omnes æ, v, 5, &c. expreſſi per dignita- 

tes ipſius 2. Qui valores accommodabuntur ad conditiones Proble- 
matis ope coefficientium adhuc indeterminatorum. Et fi horum va- 
lorum aliqui prodeunt in terminis numero finitis, vel in ſeriebus I 
quæ ad exprefſiones finitas reduei poſſunt, ex hac parte dabitur fo- 1 

lutio vere Mathematica in terminis numero finitis. Sed ubi Series „ 

ad terminos finitos reduci nequit, ſolutio pro Mechanicà eſt haben- 
da, atqʒ ſeriei ufus erit in inventione radicis quæſitæ x, vel v, vel ), 
&c. per approximationes. 9 8 3 

SCHOLIUM 

© ReduQtio æquationum propoſitarum ad æquationes integrales in 
hac ſolutione plurimum pendet a ſolertia Analyſtz in inventione in- 

crementorum (per Prop. 1.) exercitati. Quare in hunc finetn utile 
eſt quantitatum variis modis compoſitarum incrementa quærere, 

eaqʒ in tabulas referre, quæ deinde conſuli poſſunt, quoties opus eſt 
alicujus incrementi integralem invenire. Hujus generis eſt ſequens 

Incrementa. Integrales. 
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parando hanc zquationem cum Auxionis tertiæ factore 3% * | 

axwÞ+ Þ xx, invenitur 382 U A==1, — ipfis - * x, x in 
5 bac =quatione ſubeuntibus vices ipſorum z, x, v, in fluxione iſta, 

Unde fit fluens xx = zqualis quantitati datz, (quoniam eſt 
ipfins fluxio Eee njhilo. J Sit itaq, a e data, atq; erit 
** . —2 l 

* Xx * = av (nempe completis ordinibus fluxionum per di- 

gnitates fluxionis date x. ) Hine fi x = ana ; unde iterum re- 

prefiendo a4 Ruentes' (ad exeriplum e na” 53 fit x = = 

. ax? — * G E jam reyocatur xquatio fuxionali ordinis : 
i Fe £4 

er ad zquationem Auxionalem ordinis tantum primi. f 

A eundem modum poteſt a alle x? = x3z4, vel (pro x ſeri· 

pto I) 4 = x3 revorar! ad ordinem ſuperiorem, Nam extrahendo 
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hoc eft TY =o. 5 unde capiendo fluentes fit 2x =2x +6, 

vel 6 placet x. K 5 4. Et hoc modo per 1 di- 
viſiones, & e radiciim reducendo expreſſiones ad formas 
fluxionum cognitarum, vel inven iuntur ipſæ fluentes, vel revocan- 
tur * ad fluxionum ordines ee e 9 
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e Valores l i ipfius x per additionem continuam colleQi ſunt- 
x, *, x+ 25 ＋ & ＋ 3 3x55 &c. ut patet per operationem 

in tabula annexa expreſlam.. Sed in his valoribus æ coefficientes.. 
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